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Teorema 1 (th_5¢1_01.) Pod pretpostavkom da vazi A = B i B = C pokazati
da vazi col(A, B,C).

Dokaz:
1. Postoje tacka D i tacka E i tacka F tako da vazi —col(D, E, F) (aksioma
13b).
2. Postoje tacka G i tacka I i tacka J i tacka K tako da vazi —cop(G, I, J, K)
(aksioma I8).
3. Vazi A= Dili A% D.
4. Pretpostavimo da vazi: A = D.
5. Vazi A=FEili A#FE.
6. Pretpostavimo da vazi: A = F.
7. Vazi A= Fili A#F.
8. Pretpostavimo da vazi: A = F.
9. Na osnovu ¢injenica —~col(D,E,F)i A=BiB=CiA=Di
A=FE1i1A=F vazi —col(A, A, A).
10. Na osnovu ¢injenice —col(A, A, A) postoji ravan « tako da vazi
AcaiAcaiAca (aksioma I4a).
11. Vazi A =G ili A#G.
12. Pretpostavimo da vazi: A = G.
13. Vazi A=1Tili A # I
14. Pretpostavimo da vazi: A = I.
15. Vazi A= Jili A # J.
16. Pretpostavimo da vazi: A = J.
17. Na osnovu ¢injenica —col(D,E,F)iA=BiB=C
iA=DiA=FiA=FiA=GiA=1iA=1J
vazi —col(A, A, A).
18. Na osnovu ¢injenica —cop(G,I,J,K)i A= BiB =
CiA=DiA=FiA=FiA=GiA=1iA=J
vazi —cop(A, A, A, K).
19. Na osnovu ¢injenica —col(A, A, A)i Acai A ca
iAeai-cop(A A A K) vazi K ¢ o (aksioma D4a).
20. Vazi A=K ili A # K.
21. Pretpostavimo da vazi: A = K.



22. Na osnovu ¢injenica K € a«i A=BiB=Ci
A=DiA=EiA=FiA=GiA=TiA=]
iA=Kvazi A ¢ a.
23. Na osnovu Cinjenica A € i A € a dobijamo
kontradikciju.
24. Pretpostavimo da vazi: A # K.
25. Na osnovu Cinjenice A # K postoji prava p tako
davazi A€ piK € p (aksioma I1).
26. Na osnovu ¢injenica A € pi A€ pi A € p vazi
col(A, A, A) (aksioma D1).
27. Na osnovu ¢injenica —col(D,E,F) i A = B i
B=CiA=DiA=FiA=FiA=GiA=1
i A=J vaz —col(A, A, A).
28. Na osnovu ¢injenica —col(A, A, A)icol(A, A, A)
dobijamo kontradikciju.
29. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
30. Pretpostavimo da vazi: A # J.
31. Na osnovu ¢injenice A # J postoji prava p tako da
vazi A € piJ € p (aksioma I1).
32. Na osnovu ¢injenica —col(D,E, F)iA=BiB=C
iA=DiA=FEiA=FiA=GiA=1vai
—col(A, A, A).
33. Na osnovu ¢injenica —col(A, A, A) i col(A, A, A) do-
bijamo kontradikciju.
34. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
35. Pretpostavimo da vazi: A # 1.
36. Na osnovu Cinjenice A # I postoji prava p tako da vazi
Aepilep (aksioma I1).
37. Na osnovu ¢injenica —col(D,E,F)i A=BiB=C1i
A=DiA=FiA=FiA=Gvaz —col(4,A,A).
38. Na osnovu ¢injenica —col(A, A, A) i col(A, A, A) dobi-
jamo kontradikciju.
39. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
40. Pretpostavimo da vazi: A # G.
41. Na osnovu ¢injenice A # G postoji prava p tako da vazi
Ae€piG e p (aksioma I1).
42. Na osnovu ¢injenica —col(D,E,F)iA=BiB=CiA=D
iA=FiA=F vazi —col(4,A,A).
43. Na osnovu ¢injenica —col(A, A, A) i col(A, A, A) dobijamo
kontradikciju.
44. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
45. Pretpostavimo da vazi: A # F.

46. Na osnovu ¢injenice A # F postoji prava p tako da vazi A € p
i F € p (aksioma I1).

47. Na osnovu ¢injenica col(A, A, A)1 A= Bi A = Cvazicol(A, B,C).
48. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice col(A4, B, C).
49. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
50. Pretpostavimo da vazi: A # F.



51. Na osnovu ¢injenice A # FE postoji prava p tako da vazi A € p i
E € p (aksioma I1).
52. Na osnovu ¢injenica col(A, A, A)i A= Bi A= C vazi col(A, B, C).
53. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice col(A, B, C).
54. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
55. Pretpostavimo da vazi: A # D.
56. Na osnovu ¢injenice A # D postoji prava p tako da vazi A€ pi D €p
(aksioma I1).
57. Na osnovu ¢injenica col(A, A, A) i A= B 1A= C vaz col(A, B, C).
58. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice col(A, B, C).
59. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
QED

Teorema 2 (th_5c¢1.02.) Pod pretpostavkom da vazi A= B i B # C pokazati
da vazi col(A, B, C).

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenica B # C 1 A= B vazi A # C.
2. Na osnovu ¢injenice A # C postoji prava p tako da vazi A € pi C € p
(aksioma I1).
3. Na osnovu ¢injenica A€ pi A€ piC € pvazi col(A, A, C) (aksioma D1).
4. Na osnovu ¢injenica col(A, A,C) i A = B vazi col(4, B,C).
5. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice col(A, B, C).
QED
Teorema 3 (th_5¢1_03.) Pod pretpostavkom da vazi —col(A,B,C) i A # B
pokazati da vazi B # C i C # A.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice A # B postoji prava p tako da vazi A € pi B € p
(aksioma I1).
2. Vazi A=Cili A #C.
3. Pretpostavimo da vazi: A = C.
4. Na osnovu ¢injenica —col(A, B,C) i A = C vazi —col(A, B, A).
5. Na osnovu ¢injenica A 2 Bi A€ pi B € pi-col(A B,A) vazi A & p
(aksioma D2a).
6. Na osnovu ¢injenica A € p i A € p dobijamo kontradikciju.
7. Pretpostavimo da vazi: A # C.
8. Na osnovu ¢injenice A # C vazi C # A.
9. Vazi B=Cili B # C.
10. Pretpostavimo da vazi: B = C.
11. Na osnovu ¢injenica —col(A, B,C) i B = C vazi —col(A, B, B).
12. Na osnovu ¢injenica A # Bi1 A € pi B € pi —col(A, B, B) vazi
B ¢ p (aksioma D2a).
13. Na osnovu ¢injenica B ¢ p i B € p dobijamo kontradikciju.
14. Pretpostavimo da vazi: B # C.
15. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica B # C' i C' # A.
16. Teorema je dokazana u svim sluc¢ajevima.
17. Teorema je dokazana u svim sluc¢ajevima.
QED




