High school geometry theorems

Hilbert’s axiomatic system.
Formalizovano od strane: Sana Stojanovic Djurdjevic
Dokaz generisan uz pomo¢: ArgoGeoChecker.

30.03.2018.

Teorema 1 (th_21_01.) Pod pretpostavkom da vazip # q i prave p i q se seku
pokazati da postoji tacka A tako da vazi A €p i A€ q.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice prave p i g se seku postoji tacka A tako da vazi p # ¢q i

A€epi A€ q (aksioma D6).
2. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica A € pi A € q.
QED

Teorema 2 (th_21_02.) Pod pretpostavkom da vaZip # q i prave p i q se seku
i A€pi A€ q pokazati da postoji tacka B tako da vaZi A+ B i B € p.

Dokaz:
1. Postoje tacka B i tacka C tako da vazi B # C'1 B € pi C € p (aksioma

I3a).
2. Vazi A= B ili A # B.
3. Pretpostavimo da vazi: A = B.
4. Na osnovu ¢injenica B # C'1 A= B vazi A # C.
5. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica A # C'i C € p.
6. Pretpostavimo da vazi: A # B.
7. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica A # B i B € p.
8. Teorema je dokazana u svim sluc¢ajevima.
QED
Teorema 3 (th_21_03.) Pod pretpostavkom da vazip # q i prave p i q se seku
1AepiAe€qi A+ B iB € p pokazati da postoji tacka C tako da vazi A # C
1C €q.

Dokaz:
1. Postoje tacka C i tacka D tako da vazi C # D i C € ¢i D € g (aksioma
I3a).
2. Vazi A=Cili A #C.
3. Pretpostavimo da vazi: A = C.
4. Na osnovu ¢injenica C' # D i A= C vazi A # D.
5. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica A # D i D € q.
6. Pretpostavimo da vazi: A # C.
7. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica A # C'i C € q.



8. Teorema je dokazana u svim sluc¢ajevima.
QED

Teorema 4 (th_21_04.) Pod pretpostavkom da vaZip # q i prave p i q se seku
iAecpiAcqiA#BiBepiA+#CiC € q pokazati da vazi —col(A, B,C).

Dokaz:
1. Vazi C e pili C ¢ p.
2. Pretpostavimo da vazi: C € p.
3. Na osnovu ¢injenica A #CiAepiCepiAdeqiCeqvazip=q
(aksioma I2).
4. Na osnovu ¢injenica p # ¢ i p = g dobijamo kontradikciju.
5. Pretpostavimo da vazi: C ¢ p.
6. Na osnovu ¢injenica A # BiAe€piBepiC ¢pvaz —col(A,B,C)
(aksioma D1la).
7. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice —col(A4, B, C).
8. Teorema je dokazana u svim sluc¢ajevima.
QED

Teorema 5 (th_21_05.) Pod pretpostavkom da vazip # q i prave p i q se seku
iAepiAeqiA#BiBepiA#£C iCe€qi—col(A,B,C) pokazati da
postoji ravan « tako da vaii A€ ai BeaiC € a.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice —col(A, B,C) postoji ravan « tako da vazi A € « i
B e aiC € a (aksioma I4a).
2. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica A€ ai BeaiC € a.
QED

Teorema 6 (th_21_06.) Pod pretpostavkom da vazip # q i prave p i q se seku
iAepiAdecqiA#BiBepiA#CiCeqi-cl(A,B,C)iAcai
B e aiC € apokazati da vazZip € a i q € a.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenica A # BiAe€piBepiAcaiBeavazip €«
(aksioma I6).
2. Na osnovu ¢injenica A # CiAe€qiCeqiAcailCeavaziq€ a
(aksioma I6).
3. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica p € a'i ¢ € a.
QED

Teorema 7 (th_21_07.) Pod pretpostavkom da vaZip # q i prave p i q se seku
iAcpiAecqiA#BiBepiA##CiCeqi—cl(A,B,C)iA€ai
BeaiCeaipé€a pokazati da vazi q € a.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenica A #C i1 A€ qiCeqiAcailC € avaziq€ a
(aksioma I6).
2. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice ¢q € a.
QED




