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Teorema 1 (th_7_01.) Pod pretpostavkom da vaZi A # B pokazati da postoji
prava p i tacka C tako da vazi A€cpiBepiC¢&np.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice A # B postoji prava p tako da vazi A € pi B € p
(aksioma I1).
2. Postoje tacka C' i tacka D i tacka E tako da vazi —col(C, D, E) (aksioma
13b).
3. Vazi C € pili C & p.
4. Pretpostavimo da vazi: C € p.
5 Vazi Depili D ¢ p.
6. Pretpostavimo da vazi: D € p.
7. Vazi E € pili E & p.
8. Pretpostavimo da vazi: F € p.
9. Na osnovu ¢injenica C € pi D € pi E € p vazi col(C,D, E)
(aksioma D1).
10. Na osnovu ¢injenica —col(C, D, E) i col(C, D, E) dobijamo kon-
tradikciju.
11. Pretpostavimo da vazi: E ¢ p.
12. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica A € pi B€pi E & p.
13. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
14. Pretpostavimo da vazi: D & p.
15. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica A € pi B€pi D ¢ p.
16. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
17. Pretpostavimo da vazi: C & p.
18. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica A € pi Be€pi C ¢ p.
19. Teorema je dokazana u svim sluc¢ajevima.
QED

Teorema 2 (th_7_02.) Pod pretpostavkom da vaZi A+ B i A€piBepi
C ¢ p pokazati da postoji tacka D tako da vaZi bet(B,C, D).

Dokaz:
1. Vazi B=C'ili B # C.
2. Pretpostavimo da vazi: B = C.
3. Na osnovu ¢injenica C € pi B =C vazi B ¢ p.
4. Na osnovu ¢injenica B ¢ p i B € p dobijamo kontradikciju.
5. Pretpostavimo da vazi: B # C.

6. Na osnovu ¢injenice B # C postoji tacka G tako da vazi bet(B,C,G)
(aksioma I72).



7. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice bet(B, C, G).
8. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
QED

Teorema 3 (th_7_03.) Pod pretpostavkom da vazi A+ B i A€piB€Epi
C & p ibet(B,C, D) pokazati da postoji tacka E tako da vaZi bet(A, D, E).

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice bet(B,C,D) vazi B# CiB # DiC # Dicol(B,C, D)
i bet(D,C, B) (aksioma II1).
2. Naosnovu ¢injenice col(B, C, D) vazi col(B, D, C) i col(C, B, D) i col(C, D, B)
icol(D,B,C)1icol(D,C,B) (aksioma sym_col).
3. Na osnovu ¢injenice A # B vazi B # A.
4. Na osnovu ¢injenica B # Ai B e€pi A€ piC & p vazi —col(B,A,C)
(aksioma Dla).
5. Vazi A= D ili A# D.
6. Pretpostavimo da vazi: A = D.
7. Na osnovu ¢injenica —col(B, A,C) i A= D vazi —col(B, D, C).
8. Na osnovu ¢injenica —col(B, D, C) i col(B, D,C) dobijamo kontradik-
ciju.
9. Pretpostavimo da vazi: A # D.
10. Na osnovu ¢injenice A # D postoji tacka G tako da vazi bet(A, D, G)
(aksioma I72).
11. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice bet(A, D, G).
12. Teorema je dokazana u svim slucajevima.

QED

Teorema 4 (th_7_04.) Pod pretpostavkom da vazi A+ B i A€piBepi
C & pibet(B,C,D) ibet(A, D, E) pokazati da vazi —col(A, B, D).

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice bet(B,C,D) vazi B# CiB # DiC # Dicol(B,C, D)

i bet(D,C, B) (aksioma II1).
2. Naosnovu ¢injenice col(B, C, D) vazi col(B, D, C) i col(C, B, D) i col(C, D, B)
icol(D,B,C)1icol(D,C,B) (aksioma sym_col).
3. Vazi D epili D ¢ p.
4. Pretpostavimo da vazi: D € p.
5. Na osnovu ¢injenica B# DiBepiD epiC ¢ pvazi —col(B,D,C)
(aksioma Dla).
6. Na osnovu ¢injenica —col(B,D,C) i col(B, D,C) dobijamo kontradik-
ciju.
7. Pretpostavimo da vazi: D & p.
8. Na osnovu ¢injenica A #BiAe€piBepiD¢pvazi -col(A, B, D)
(aksioma Dla).
9. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice —col(A, B, D).
10. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
QED
Teorema 5 (th_7_05.) Pod pretpostavkom da vazi A+ B i A€piBeEpi
C & pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i —col(A, B, D) pokazati da postoji prava q
tako da vazi E € q i C € q.

Dokaz:
1. Vazi A=Cili A#C.



2. Pretpostavimo da vazi: A = C.

3. Na osnovu ¢injenica C € pi A =C vazi A & p.

4. Na osnovu ¢injenica A € p i A € p dobijamo kontradikciju.
5. Pretpostavimo da vazi: A # C.

6. Na osnovu ¢injenice A # C postoji prava ¢ tako da vazi A € ¢i C € ¢
(aksioma I1).

7. Vazi B=C'ili B # C.
8. Pretpostavimo da vazi: B = C.
9. Na osnovu ¢injenica C ¢ pi B = C vazi B ¢ p.
10. Na osnovu ¢injenica B ¢ p i B € p dobijamo kontradikciju.
11. Pretpostavimo da vazi: B # C.

12. Na osnovu ¢injenice B # C postoji prava r tako da vazi B € r i
C € r (aksioma I1).

13. Vazi B=FE ili B# E.
14. Pretpostavimo da vazi: B = F.
15. Na osnovu ¢injenica B €ri B =FE vazi E € r.
16. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica E € ri C € r.
17. Pretpostavimo da vazi: B # E.
18. Vazi C = F ili C' # E.
19. Pretpostavimo da vazi: C = E.
20. Na osnovu ¢injenica C' € ¢i C' = E vazi FE € q.
21. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica E € g1 C € q.
22. Pretpostavimo da vazi: C' # E.

23. Na osnovu ¢injenice C' # E postoji prava u tako da vazi
CeuiFE €u (aksioma I1).

24. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica F € u i C € u.
25. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
26. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
27. Teorema je dokazana u svim slucajevima.

28. Teorema je dokazana u svim slucajevima.

QED

Teorema 6 (th_7_06.) Pod pretpostavkom da vazi A# BiA€piB€Epi
Céepibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i-col(A,B,D) i E € qiC € q pokazati da
vazi A & q.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice bet(A, D, E)vazi A< DiA# EiD # Eicol(A, D, E)
i bet(E, D, A) (aksioma IT1).
2. Na osnovu ¢injenice bet(B,C, D) vazi B# CiB# DiC # Dicol(B,C, D)
i bet(D,C, B) (aksioma II1).
3. Na osnovu ¢injenice col(A, D, E) vazi col(A, E, D) i col(D, A, E) i col(D, E, A)
icol(E,A,D)icol(E,D,A) (aksioma sym_col).
4. Na osnovu ¢injenice col(B, C, D) vazi col(B, D, C)icol(C, B, D) icol(C, D, B)
icol(D,B,C)icol(D,C,B) (aksioma sym_col).
5. Na osnovu ¢injenica A # Bi A€ pi B e piC & p vazi —col(A, B,C)
(aksioma D1la).
6. Vazi A€ qili A ¢q.
7. Pretpostavimo da vazi: A € q.
8. Vazi B € qili B €q.
9. Pretpostavimo da vazi: B € q.



10. Na osnovu ¢injenica A € ¢i B € ¢i C € ¢ vazi col(A, B, C) (aksioma
D1).
11. Na osnovu ¢injenica —col(A4, B, C) i col(A, B, C') dobijamo kontradik-
ciju.
12. Pretpostavimo da vazi: B € q.
13. Vazi D € qili D € q.
14. Pretpostavimo da vazi: D € q.
15. Na osnovu ¢injenica C # D i C € qi D € qi B & q vazi
—col(C, D, B) (aksioma Dla).
16. Na osnovu €injenica —col(C, D, B) i col(C, D, B) dobijamo kon-
tradikciju.
17. Pretpostavimo da vazi: D € q.
18. Na osnovu ¢injenica A # Ei A € qi F € ¢qi D ¢& ¢ vaz
—col(A, E, D) (aksioma Dla).
19. Na osnovu ¢injenica —col(A, E, D) i col(A, E, D) dobijamo kon-
tradikciju.
20. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
21. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
22. Pretpostavimo da vazi: A ¢ q.
23. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice A & q.
24. Teorema je dokazana u svim sluc¢ajevima.
QED

Teorema 7 (th_7_07.) Pod pretpostavkom da vazi A #+ B i A€piB€Epi
C & pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i ~col(A,B,D) i E€qiCeqiAdgq
pokazati da postoji ravan « tako da vazi A€ i BE€aiD € a.

Dokaz:

1. Na osnovu ¢&injenice —col(A, B, D) postoji ravan « tako da vazi A € « i
B e aiD e o (aksioma I4a).

2. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica A€ ai B€aiD € a.
QED

Teorema 8 (th_7_08.) Pod pretpostavkom da vaZi A # B i A€piB€epi
C & pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i—-col(A,B,D) iE€cqiCe€qiAgqi
AcaiBeaiD € a pokazati da vazi C € a.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice bet(B,C,D) vazi B# CiB # DiC # Dicol(B,C, D)
i bet(D,C, B) (aksioma II1).
2. Na osnovu ¢injenice col(B, C, D) postoji prava s tako da vazi B€ siC € s
i D € s (aksioma D2).
3. Na osnovu ¢injenica B# DiBesiDesiBeaiDe€avazis€a
(aksioma I6).
4. Na osnovu ¢injenica s € a1 C € s vazi C € « (aksioma D11).
5. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice C' € a.
QED

Teorema 9 (th_7_09.) Pod pretpostavkom da vazi A# BiA€piB€Epi
C &pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i —-col(A,B,D)iE€qiCeqiA&qi
AcaiBeaiDeaiCEeapokazati da vazi E € a.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice bet(A, D, E)vazi A%< DiA# EiD # Eicol(A,D,E)
i bet(E, D, A) (aksioma IT1).



2. Na osnovu ¢injenice bet(B,C, D) vazi B# CiB# DiC # Dicol(B,C, D)
i bet(D,C, B) (aksioma II1).

3. Na osnovu ¢injenice col(B, C, D) vazi col(B, D, C)icol(C, B, D) icol(C, D, B)
icol(D,B,C)icol(D,C,B) (aksioma sym_col).

4. Na osnovu ¢injenice A # D postoji prava s tako da vazi A € si D € s
(aksioma I1).

5. Na osnovu ¢injenica A # DiAesiDesiAcaiDeavaiis €
(aksioma I6).

6. Vazi B € qili B ¢€q.
7. Pretpostavimo da vazi: B € gq.
8. Na osnovu ¢injenica B# CiBeqiCeqiBeaiCeavaziq€ea
(aksioma I6).
9. Na osnovu ¢injenica ¢ € a1 F € g vazi E € o (aksioma D11).
10. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice E € a.
11. Pretpostavimo da vazi: B ¢ q.
12. Vazi A=C'ili A # C.
13. Pretpostavimo da vazi: A = C.
14. Na osnovu ¢injenica col(C, B, D) i A = C vazi col(A, B, D).
15. Na osnovu ¢injenica —col(A, B, D) i col(A, B, D) dobijamo kontradik-
ciju.
16. Pretpostavimo da vazi: A # C.
17. Na osnovu ¢injenice A # C postoji prava r tako da vazi A € r i
C € r (aksioma I1).
18. Na osnovu ¢injenica A #CiAeriCeriAcaiC € avazi
r € a (aksioma I6).
19. Vazi Berili B ¢r.
20. Pretpostavimo da vazi: B € r.
21. Vazi Derili D & r.
22. Pretpostavimo da vazi: D € r.
23. Vazi Ferili E€r.
24. Pretpostavimo da vazi: E € r.
25. Na osnovu ¢injenica r € a1 E € r vazi E € « (aksioma
D11).
26. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice F € .
27. Pretpostavimo da vazi: E & r.
28. Na osnovu ¢injenica A # DiAeriDeriE ¢rvaz
—col(A, D, F) (aksioma Dla).
29. Na osnovu ¢injenica —col(A, D, E) i col(A, D, E) dobi-
jamo kontradikciju.
30. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
31. Pretpostavimo da vazi: D ¢ r.
32. Na osnovu ¢injenica B #CiBeriC eriD &r vazi
—col(B,C, D) (aksioma Dla).
33. Na osnovu ¢injenica —col(B,C, D) i col(B,C, D) dobijamo
kontradikciju.
34. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
35. Pretpostavimo da vazi: B € r.
36. Vazi E € sili E & s.
37. Pretpostavimo da vazi: F € s.

38. Na osnovu ¢injenica s € a1 F € s vazi £ € o (aksioma
D11).



39. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice F € a.
40. Pretpostavimo da vazi: F & s.
41. Na osnovu ¢injenica A # Di A€ siD e€siE ¢ s vazi
—col(A, D, F) (aksioma Dla).
42. Na osnovu ¢injenica —col(A, D, E) i col(A, D, E) dobijamo
kontradikciju.
43. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
44. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
45. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
46. Teorema je dokazana u svim slucajevima.

QED

Teorema 10 (th_7_10.) Pod pretpostavkom da vazi A# B iA€riBeri
D ¢ r ibet(B,D,E) ibet(A,E,F) i -col(A,B,E)iFeviDeviAdvi
Aen2iBery2iEen2iDen2iF €~2 pokazati da vazi v € 2.

Teorema 11 (th_7_11.) Pod pretpostavkom da vazi A# B iA€r iBeri
D ¢r ibet(B,D,E) ibet(A, E,F) i-col(A,B,E)iFeviDeviAgvi
Aen2iBey2iEen2iDen2iF e€~2ivey2 pokazati da vazi A € v.

Teorema 12 (th_7_12.) Pod pretpostavkom da vazi A B iA€piBeEpi
C é&pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i-col(A,B,D)iE€qiCeqiA&qi
AcaiBeaiDeaiCeaiFeaiqe aiAégqpokazati da vazi B & q.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice bet(A, D, E)vazi A#DiA# EiD # Eicol(A,D,E)
i bet(E, D, A) (aksioma IT1).
2. Na osnovu ¢injenice bet(B,C, D) vazi B# CiB# DiC # Dicol(B,C, D)
i bet(D,C, B) (aksioma II1).
3. Na osnovu ¢injenice bet(E, D, A)vazi E # DiE# AiD # Aicol(E,D, A)
i bet(A, D, E) (aksioma IT1).
4. Na osnovu ¢injenice D # F vazi E # D.
5. Vazi Beqili B €q.
6. Pretpostavimo da vazi: B € gq.
7. Vazi D € ¢ ili D € q.
8. Pretpostavimo da vazi: D € gq.
9. Naosnovu ¢injenica F # DiE € qiD € qi A & qvazi —col(E, D, A)
(aksioma Dla).
10. Na osnovu ¢injenica —col(E, D, A) i col(E, D, A) dobijamo kontradik-
ciju.
11. Pretpostavimo da vazi: D ¢ q.
12. Naosnovu ¢injenica B A CiB € qiC € qi D ¢ g vazi —col(B, C, D)
(aksioma Dla).
13. Na osnovu ¢injenica —col(B, C, D) i col(B, C, D) dobijamo kontradik-
ciju.
14. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
15. Pretpostavimo da vazi: B ¢ q.
16. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice B ¢ q.
17. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
QED




Teorema 13 (th_7_13.) Pod pretpostavkom da vazi A#BiA€piBeEpi
C &pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i -col(A,B,D)iE€qiCeqiA&qi
AcaiBeaiDeaiCeaiFeaiqeaiAdqiB¢q pokazati da
vazi D € q.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice bet(B,C, D) vazi B# CiB # DiC # Dicol(B,C, D)
i bet(D,C, B) (aksioma II1).
2. Na osnovu ¢injenice bet(D,C, B) vazi D # C 1D # BiC # Bicol(D,C, B)
i bet(B,C, D) (aksioma II1).
3. Na osnovu ¢injenice C # D vazi D # C.
4. Vazi D € qili D € q.
5. Pretpostavimo da vazi: D € q.
6. Na osnovu ¢injenica D #C i D € qi C € qi B ¢ q vazi —col(D, C, B)
(aksioma Dla).
7. Na osnovu ¢éinjenica —col(D, C, B) i col(D, C, B) dobijamo kontradikciju.
8. Pretpostavimo da vazi: D & q.
9. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice D ¢ q.
10. Teorema je dokazana u svim sluc¢ajevima.
QED

Teorema 14 (th_7_14.) Pod pretpostavkom da vazi A# BiA€piB €Ep
i C &pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i-col(A,B,D)iEe€cqiCeqiAdq
iAcaiBeaiDeaiCeaiFeaiqgeaiAdqiBgqiD¢q
pokazati da vazi prava q sece segment BD.

Dokaz:
1. Naosnovu ¢injenica B ¢ qi D & qiC € qibet(B,C, D) vazi prava ¢ sece segment BD
(aksioma cut_1).
2. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice prava ¢ seCe segment BD.
QED

Teorema 15 (th_7_15.) Pod pretpostavkom da vazi A # B i A€ piB€p
i C &pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i —col(A,B,D) iEcqiCeqiAdyq
iAceaiBeaiDeaiCeaiFecaiqeaiAgqiB¢q
i D & q i prava q sece segment BD pokazati da postoji prava r tako da vaZi
pash(A,B,D,q,a) iD#£AiDeriAcr.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenica A € pi B €pi A € p vazi col(A, B, A) (aksioma D1).
2. Na osnovu ¢injenica —col(A,B,D)i A€aiBeceaiDeaiqeaiAdyq
iB¢qiD ¢ qiprava q sete segment BD vazi pash(4, B, D, q,«) (aksioma
pash_1).
3. Vazi A= D ili A# D.
4. Pretpostavimo da vazi: A = D.
5. Na osnovu ¢injenica col(A, B, A) i A = D vazi col(A, B, D).
6. Na osnovu ¢injenica —col(A, B, D) i col(A, B, D) dobijamo kontradik-
ciju.
7. Pretpostavimo da vazi: A # D.

8. Na osnovu ¢injenice A # D postoji prava r tako davazi A€ ri D €r
(aksioma I1).

9. Na osnovu ¢injenice A # D vazi D # A.
10. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica pash(A, B,D,q,a)i D # AiD er
iAder.



11. Teorema je dokazana u svim slucajevima.

QED

Teorema 16 (th_7_16.) Pod pretpostavkom da vazi A# B iAcriBeri
D ¢&ribet(B,D,E) ibet(A,E,F) i —~col(A,B,E) iFeviDeviAguvi
Aev2iBey2iEbFery2iDev2iFey2ivey2iAdviBgviFEgwv
i prava v seée segment BE i pash(A,B,E,0,72) i E # A1 FE € ql i A € ¢l
pokazati da postoji tacka K tako da vazi bet(A, K, B).




